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CLASA A VIII-A

4An+1
2n—1°

Problema 1. Determinati numerele reale z stiind ca ;"5 <z < pentru
orice n € N*,

Problema 2. Fie £ > 2 un numar natural si z, 25, ..., 2, € (0,1) numere reale.
De asemnea, fie my, ma, ..., mg, ny,ne,...,n; numere intregi. Definim

. _ma mo mi _ 1 n2 Nk
A= xy? - .-x)F, B=2a" -2y’ ... 2,

si

min(m1,n min(mz,n min(my,n
C = gmnlmim) pmintnana) i)
max(mi,n1) max(ma,n2) max(mp,nk)

S
|

Sa se demonstreze ca

A+B<C+D.
Cand are loc egalitatea?

Problema 3. In spatiu sunt date doua pentagoane regulate ABCDE si AEKPL,
astfel incat ZDAK = 60°. Notam cu M, N si S mijloacele segmentelor AE, CD
si respectiv EK.

a) Sa se arate ca triunghiul NM S este dreptunghic.

b) Sa se demonstreze ca planele (ACK) si (BAL) sunt perpendiculare.

Problema 4. a) Sa se arate ca oricare ar fi numerele naturale nenule a,b, ¢
existd un numar natural nenul N astfel incat

(N +a®*) (N+b°) (N+)
este patrat perfect.

b) Aratati ca exista cinci numere naturale nenule distincte a, b, ¢, d, e pentru
care exista un numar natural nenul N astfel incat

(N+a*) (N+0%) (N+) (N+d%) (N+e)

sa fie patrat perfect.

Timpul de lucru este de 4 ore. Fiecare problema este notata de la O la 7 puncte.
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